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1. Íåõàé ïðÿìi a òà b ïåðåòèíàþòüñÿ â òî÷öi O, òî÷êà P íå ëåæèòü íà ïðÿìèõ.
×åðåç òî÷êó P ïðîâåëè ïðÿìó l, ÿêà ïåðåòèíà¹ ïðÿìi a i b â òî÷êàõ A i B

âiäïîâiäíî. Äîâåñòè, ùî
AO · PB
BO · PA

íå çàëåæèòü âiä ïðÿìî¨ l.

2. Íà êîëi ç äiàìåòðîì AB âçÿòî äâi òî÷êè C i D. Ïðÿìà CD ïåðåòèíà¹ äîòè÷íó
äî êîëà, ïðîâåäåíó ÷åðåç B, â òî÷öi X. Çíàéòè äîâæèíó BX, ÿêùî AB = 2R,
∠BAC = α, ∠BAD = β.

3. Ó âïèñàíîìó ÷îòèðèêóòíèêó ABCD êóò ìiæ äiàãîíàëÿìè äîðiâíþ¹ ϕ. Äîâå-
ñòè, ùî SABCD = 2R2 sin∠A sin∠B sinϕ. (Ïiäêàçêà: R � öå ðàäióñ êîëà.)

4. Ñåðåäèííèé ïåðïåíäèêóëÿð äî áiñåêòðèñè AD òðèêóòíèêà ABC ïåðåòèíà¹
ïðÿìó BC â òî÷öi E. Äîâåñòè, ùî BE : CE = AB2 : AC2.

5. Íà ãiïîòåíóçi AB ïðÿìîêóòíîãî òðèêóòíèêà ABC çîâíiøíiì ÷èíîì ïîáóäî-
âàíî êâàäðàò ABPQ. Íåõàé ∠ACQ = α, ∠QCP = β, ∠PCB = γ. Äîâåñòè,
ùî cosβ = cosα cosγ.

6. Âñåðåäèíi òðèêóòíèêà ABC âçÿòî òî÷êó P òàêó, ùî ∠PAB = 10◦, ∠PAC =

40◦, ∠PBA = 20◦, ∠PCA = 30◦. Äîâåñòè, ùî òðèêóòíèê ABC � ðiâíîáåäðå-
íèé.

7. Ó ðiâíîáåäðåíîìó òðèêóòíèêó ∠B = 20◦. Íà ái÷íèõ ñòîðîíàõ BC i AB âçÿòî
òî÷êè D i E òàêi, ùî ∠DAC = 60◦, ∠ECA = 50◦. Çíàéòè ∠ADE.

8. Òî÷êà A1 � öåíòð êâàäðàòà, âïèñàíîãî â òðèêóòíèê ABC òàêèì ÷èíîì, ùî
äâi éîãî âåðøèíè ëåæàòü íà ñòîðîíàõ AB i AC, à äâi iíøi � íà ñòîðîíi BC.
Àíàëîãi÷íî âèçíà÷àþòüñÿ òî÷êè B1 i C1. Äîâåñòè, ùî ïðÿìi AA1, BB1 i CC1
êîíêóðåíòíi.

9. Íåõàé M � ñåðåäèíà ñòîðîíè AB òðèêóòíèêà ABC, â ÿêîìó ∠CAB = 15◦ i
∠ABC = 45◦. Çíàéòè ∠ACM.


