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Çàäà÷à 1. Äàíî 2016 ÷èñåë èç îòðåçêà [0; 25]. Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè íèõ íàéä¼òñÿ äâà òàêèõ ÷èñëà,
÷òî ìîäóëü ðàçíîñòè èõ êâàäðàòíûõ êîðíåé íå áîëüøå 1

403
.

Çàäà÷à 2. 2016 äîëëàðîâ ðàçëîæèëè ïî êîøåëüêàì, à êîøåëüêè ðàçëîæèëè ïî êàðìàíàì. Èçâåñòíî,
÷òî âñåãî êîøåëüêîâ áîëüøå, ÷åì äîëëàðîâ â ëþáîì êàðìàíå. Äîêàæèòå, ÷òî êàðìàíîâ áîëüøå, ÷åì
äîëëàðîâ â êàêîì-íèáóäü êîøåëüêå.

Çàäà÷à 3. Äàíî íàáîð öåëûõ ÷èñåë {a1, . . . , an}. Äîêàæèòå, ÷òî èç íèõ ìîæíî âûáðàòü íåñêîëüêî
÷èñåë (âîçìîæíî îäíî) òàê, ÷òî èõ ñóììà áóäåò äåëèòüñÿ íà n.

Çàäà÷à 4. Äîêàçàòü, ÷òî ïðàâèëüíûé òðåóãîëüíèê íåëüçÿ ïîêðûòü äâóìÿ ìåíüøèìè ïðàâèëüíûìè
òðåóãîëüíèêàìè.

Çàäà÷à 5. Íåñêîëüêî ïîïàðíî íåïåðåñåêàþùèõñÿ äóã îêðóæíîñòè ïîêðàñèëè â ÷åðíûé öâåò. Îêàçà-
ëîñü, ÷òî ñóììàðíà äëíà ýòèõ äóã áîëüøå ïîëîâèíû äëèíû îêðóæíîñòè. Äîêàçàòü, ÷òî íàéä¼òñÿ
äèàìåòð ñ êîíöàìè â ïîêðàøåííûõ òî÷êàõ.

Çàäà÷à 6. Â êëàññå 25 ÷åëîâåê. Èçâåñòíî, ÷òî ñðåäè ëþáûõ òðåõ èç íèõ åñòü äâîå äðóçåé. Äîêà-
æèòå, ÷òî åñòü ó÷åíèê, ó êîòîðîãî íå ìåíåå 12 äðóçåé.

Çàäà÷à 7. Êâàäðàò ðàçðåçàëè âîñåìíàäöàòüþ ïðÿìûìè, èç êîòîðûõ äåâÿòü ïàðàëëåëüíû îäíîé
ñòîðîíå êâàäðàòà, à äåâÿòü � äðóãîé, íà ñòî ïðÿìîóãîëüíèêîâ. Îêàçàëîñü, ÷òî ñðåäè íèõ ðîâíî
äåâÿòü � êâàäðàòû. Äîêàçàòü, ÷òî íàéäóòñÿ äâà êâàäðàòà ðàâíûõ ìåæäó ñîáîé.

Çàäà÷à 8. Íà ïëîñêîñòè ðàñïîëîæåíî íåñêîëüêî òî÷åê, âñå ïîïàðíûå ðàññòîÿíèÿ ìåæäó êîòîðûìè
ðàçëè÷íû. Êàæäóþ èç ýòèõ òî÷åê ñîåäèíÿþò ñ áëèæàéøåé. Ìîæåò ëè ïðè ýòîì ïîëó÷èòüñÿ
çàìêíóòàÿ ëîìàíàÿ?

Çàäà÷à 9. Íà êàæäîé èç 15 ïëàíåò, ðàññòîÿíèÿ ìåæäó êîòîðûìè ïîïàðíî ðàçëè÷íû, íàõîäèòñÿ ïî
àñòðîíîìó, êîòîðûé íàáëþäàåò áëèæàéøóþ ê íåìó ïëàíåòó. Äîêàæèòå, ÷òî íåêîòîðóþ ïëàíåòó
íèêòî íå íàáëþäàåò.

Çàäà÷à 10. (2n+1)-óãîëüíèê ðàçðåçàëè äèàãîíàëÿìè íà 2n− 1 òðåóãîëüíèê. Äîêàæèòå, ÷òî ñðåäè
ýòèõ òðåóãîëüíèêîâ êàê ìèíèìóì 3 ðàâíîáåäðåííûõ.

Çàäà÷à 11. Ñðåäè ÷èñåë îò 1 äî 2n âûáðàëè n + 1 ÷èñëî. Äîêàæèòå, ÷òî â íàáîðå íàéäåòñÿ ïàðà
âçàèìíî ïðîñòûõ ÷èñåë.

Çàäà÷à 12. Äàíà òàáëèöà n×n, â êàæäîé å¼ êëåòêå çàïèñàíî ÷èñëî, ïðè÷åì âñå ÷èñëà ðàçëè÷íû. Â
êàæäîé ñòðîêå îòìåòèëè íàèìåíüøåå ÷èñëî, è âñå îòìå÷åííûå ÷èñëà îêàçàëèñü â ðàçíûõ ñòîëáöàõ.
Çàòåì â êàæäîì ñòîëáöå îòìåòèëè íàèìåíüøåå ÷èñëî, è âñå îòìå÷åííûå ÷èñëà îêàçàëèñü â ðàçíûõ
ñòðîêàõ. Äîêàæèòå, ÷òî îáà ðàçà îòìåòèëè îäíè è òå æå ÷èñëà.

Çàäà÷à 13. Âñå êëåòêè êëåò÷àòîé ïëîñêîñòè îêðàøåíû â 5 öâåòîâ òàê, ÷òî â ëþáîì êðåñòå èç
ïÿòè êëåòî÷åê âñå öâåòà ðàçëè÷íû. Äîêàæèòå, ÷òî â ëþáîì ïðÿìîóãîëüíè÷êå 1 × 5 âñå öâåòà
ðàçëè÷íû.


