
Ìíîãî÷ëåíè

I õàé öå íàäèõíå âàñ íà ïîäâèã!

Áåë Êàóôìàí
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2. ßêùî çíà÷åííÿ äâîõ ìíîãî÷ëåíiâ ñòåïåíi n ñïiâïàäàþòü â n+ 1 òî÷öi, òî öi ìíîãî÷ëåíè ðiâíi.

3. Äîâiëüíèé ìíîãî÷ëåí P(x) ïîìíîæèëè íà x− 1. ×è ìîæóòü ó äîáóòêó âñi êîåôiöi¹íòè áóòè äîäà-

òíèìè?

4. ×èñëà a i b òàêi, ùî ìíîãî÷ëåí P(x) = x3 + ax2 + bx+ 1 ìà¹ êîðiíü 2. Çíàéòè õî÷à á îäèí êîðiíü

ìíîãî÷ëåíà x3 + bx2 + ax+ 1.

5. Äîâåñòè, ùî ÷èñëî
√
2+ 3
√
2 iððàöiîíàëüíå.

6. Äîâåñòè, ùî ÿêùî ÷èñëî 2+
√
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√
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¹ éîãî êîðåíåì.

7. Çíàéòè ìíîãî÷ëåí ç öiëèìè êîåôiöi¹íòàìè, êîðåíåì ÿêîãî áóäå ÷èñëî
√
3+ 3
√
5.

8. Çíàéòè ìíîãî÷ëåí P(x), äëÿ ÿêîãî P(x+ 1) − P(x) = x äëÿ óñiõ x ∈ R.

9. P(x), Q(x) � ìíîãî÷ëåíè ç öiëèìè êîåôiöi¹íòàìè, ïðè÷îìó êîæåí ç íèõ ìà¹ ïðèíàéìíi îäèí

íåïàðíèé êîåôiöi¹íò. Äîâåñòè, ùî ó äîáóòêó P(x)Q(x) òàêîæ ¹ õî÷à á îäèí íåïàðíèé êîåôiöi¹íò.

10. Óñi êîåôiöi¹íòè ìíîãî÷ëåíà � öiëi ÷èñëà âiä −9 äî 9. Äîâåñòè, ùî âií íå ìîæå ìàòè êîðåíÿ,

áiëüøîãî 10.

11. Ìíîãî÷ëåí P(x) ïðèéìà¹ ëèøå íåâiä'¹ìíi çíà÷åííÿ. Äîâåñòè, ùî éîãî ñòåïiíü ïàðíà.

12. Äëÿ äîâiëüíîãî ìíîãî÷ëåíà P(x) ðîçãëÿíåìî ïîñëiäîâíiñòü P(0), P(1), P(2), . . . Ñêëàäåìî ïîñëi-

äîâíiñòü ðiçíèöü, íàïèñàâøè ïiä êîæíèìè äâîìà ÷èñëàìè ¨õíþ ðiçíèöþ: P(1) − P(0), P(2) − P(1),
P(3) − P(2), . . . Àíàëîãi÷íî óòâîðèìî ïîñëiäîâíiñòü äðóãèõ ðiçíèöü i ò.ä. Äîâåñòè, ùî ðàíî ÷è

ïiçíî ìè îäåðæèìî ïîñëiäîâíiñòü, ùî ìiñòèòèìå ëèøå íóëi.

13. Ðiâíÿííÿ anx
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n−1+ · · ·+a1x+a0 = 0 ìà¹ n ðiçíèõ äiéñíèõ êîðåíiâ. Äîâåñòè, ùî i) a2
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14. Ìíîãî÷ëåí P(x) òàêèé, ùî ìíîãî÷ëåí P(xn) äiëèòüñÿ íà x − 1. Äîâåñòè, ùî P(x) òàêîæ äiëèòüñÿ

íà x− 1.

15. Çíàéäiòü óñi ìíîãî÷ëåíè P(x) òàêi, ùî 16P(x2) = P(2x)2.

16. Çíàéäiòü óñi ìíîãî÷ëåíè P(x) òàêi, ùî (x+ 1)P(x) = (x− 10)P(x+ 1).

17. Äîâåñòè, ùî óñi êîðåíi ìíîãî÷ëåíà f(x) = x(x− 2)(x− 4)(x− 6)+ (x− 1)(x− 3)(x− 5)(x− 7) äiéñíi.

18. Ìíîãî÷ëåí P(x) ∈ Z[x] ïðèéìà¹ çíà÷åííÿ ±1 ïðè òðüîõ ðiçíèõ öiëèõ x. Äîâåñòè, ùî ìíîãî÷ëåí

P(x) íå ìà¹ öiëèõ êîðåíiâ.

19. Çíàéòè ïëîùó òðèêóòíèêà, äîâæèíè ñòîðií ÿêîãî ¹ êîðåíÿìè ðiâíÿííÿ x3 − 10x2 + 31x− 29 = 0.

20. Ðîçâ'ÿçàòè ðiâíÿííÿ 3
√

1+
√
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21. Äiéñíi ÷èñëà a, b, c òàêi, ùî abc = 1 , a+b+ c = 1
a + 1

b +
1
c . Äîâåñòè, ùî îäíå ç ÷èñåë äîðiâíþ¹ 1.

22. deg P(x) = 4, P(1) = P(−1), P(2) = P(−2). Äîâåñòè, ùî P(x) = P(−x) äëÿ âñiõ x ∈ R. Ñïðîáóéòå
óçàãàëüíèòè öåé ðåçóëüòàò.

23. P(x) ∈ Z[x] i âiäîìî, ùî iñíóþòü a, b, c ∈ Z òàêi, ùî P(a) = 1, P(b) = 2, P(c) = 3. Äîâåñòè, ùî äëÿ

óñiõ x ∈ Z P(x) 6= 5.



1. Òåîðåìà Áåçó. Äiëåííÿ ìíîãî÷ëåíiâ êóòîì.

2. Ïîøóê ðàöiîíàëüíèõ êîðåíiâ.

3. Òåîðåìà Âi¹òà

4. Îñíîâíà òåîðåìà àëãåáðè

5. P(a) − P(b)
...a− b


