
×îòèðè òî÷êè íà êîëi
Ëiòíié ìàòåìàòè÷íèé òàáið �Êîíòîðà π�

Ìîëîäøà ãðóïà

Âïðàâà 1. Â òðèêóòíèêó ABC ïðîâåäåíî âèñîòè AA1 i BB1, ùî ïåðåòèíàþòüñÿ â îðòîöåíòði H.
Äîâåäiòü, ùî ∠CA1B1 = ∠CBA = ∠CHA1.

Âïðàâà 2. Äîâåäiòü, ùî òî÷êà, ñèìåòðè÷íà îðòîöåíòðó òðèêóòíèêà âiäíîñíî éîãî ñòîðîíè, ëå-
æèòü íà îïèñàíîìó êîëi öüîãî òðèêóòíèêà.

Âïðàâà 3. íà ñòîðîíi AC òðèêóòíèêà ABC îáðàíî òî÷êó D. Äîòè÷íà, ùî ïðîâîäÿòü â òî÷öi D
äî îïèñàíîãî êîëà òðèêóòíèêà BDC, ïåðåòèíà¹ ñòîðîíó AB â òî÷öi C1, àíàëîãi÷íî âèçíà÷à¹òüñÿ
òî÷êà A1. Äîâåäiòü, ùî A1C1 ‖ AC.

Çàäà÷à 1. (Òî÷êà Ìiêåëÿ)

1. Íà ñòîðîíàõ AB, BC, CA òðèêóòíèêà ABC âçÿòî òî÷êè C1, A1, B1. Äîâåäiòü, ùî òðè îïè-
ñàíèõ êîëà òðèêóòíèêiâ C1AB1, B1CA1 i A1BC1 ïåðåòèíàþòüñÿ â îäíié òî÷öi.

2. Ïðÿìà l ïåðåòèíà¹ ñòîðîíè òðèêóòíèêà ABC AB i AC â òî÷êàõ C1 i B1, à ïðîäîâæåííÿ
ñòîðîíè BC � â òî÷öi A1. Äîâåäiòü, ùî îïèñàíi êîëà òðèêóòíèêiâ ABC, A1BC1, C1AB1,
B1CA1 ïåðåòèíàþòüñÿ â îäíié òî÷öi.

Çàäà÷à 2. (Ïðÿìà Ñiìñîíà) Íà îïèñàíîìó êîëi òðèêóòíèêà ABC âçÿòî òî÷êó P . Äîâåäiòü, ùî
ïðîåêöi¨ P íà ñòîðîíè òðèêóòíèêà ëåæàòü íà îäíié ïðÿìié.

Çàäà÷à 3. Â ãîñòðîêóòíîìó òðèêóòíèêó ABC ïðîâåëè âèñîòè AA1, BB1, CC1. Äîâåäiòü, ùî
ïðîåêöi¨ òî÷êè A1 íà AB, AC, BB1 òà CC1 ëåæàòü íà îäíié ïðÿìié.

Çàäà÷à 4. Â òðàïåöi¨ ABCD AB = BC = CD, CH � âèñîòà. Äîâåäiòü, ùî ïåðïåíäèêóëÿð, ïðîâå-
äåíèé ç H íà AC, ïðîõîäèòü ÷åðåç ñåðåäèíó BD.

Çàäà÷à 5. (Äóæå âàæëèâèé ñþæåò!) Äàíî òðèêóòíèê ABC. Éîãî âïèñàíå êîëî äîòèêà¹òüñÿ
ñòîðií AB, BC â òî÷êàõ C0, A0. Äîâåäiòü, ùî ïðÿìà A0C0, áiñåêòðèñà êóòà A i ñåðåäíÿ ëiíiÿ
òðèêóòíèêà, ÿêà ¹ ïàðàëåëüíîþ äî AB, ïåðåòèíàþòüñÿ â îäíié òî÷öi.
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