
Ãåîìåòðiÿ-1. Êóòè

¾ßêùî âè õî÷åòå íâ÷èòèñÿ ïëàâàòè, òî ñìiëè-

âî çàõîäüòå ó âîäó, à ÿêùî õî÷åòå íàâ÷èòèñÿ

ðîçâ'ÿçóâàòè çàäà÷i, òî ðîçâ'ÿçóéòå ¨õ.¿

Ä.Ïîéà

1. AH1, BH2, CH3 � âèñîòè òðèêóòíèêà ABC, H � éîãî îðòîöåíòð, O � öåíòð
îïèñàíîãî êîëà òðèêóòíèêà ABC, M � ñåðåäèíà BC. Äîâåñòè, ùî

(a) òî÷êà, ñèìåòðè÷íà H âiäíîñíî òî÷êè M, ëåæèòü íà îïèñàíîìó êîëi òðè-
êóòíèêà ABC;

(b) OA ⊥ H2H3;

(c) AH = 2OM;

(d) ðàäióñè êië, îïèñàíèõ íàâêîëî òðèêóòíèêiâABC,AHB, BHC,AHC, ðiâíi.

2. AA1, BB1 � ìåäiàíè òðèêóòíèêà ABC. Âiäîìî, ùî ∠CAA1 = ∠CBB1. Äîâå-
ñòè, ùî òðèêóòíèê ABC � ðiâíîáåäðåíèé.

3. ×åðåç òî÷êó A òðèêóòíèêà ABC ïðîâåëè äîòè÷íó äî îïèñàíîãî êîëà 4ABC,
ÿêà ïåðåòíóëà BC â òî÷öi E. Íåõàé AD � áiñåêòðèñà 4ABC. Äîâåñòè, ùî
AE = ED.

4. M � ñåðåäèíà äóãè AB äåÿêîãî êîëà. Íà õîðäi AB îáðàíî äîâiëüíèì ÷èíîì
òî÷êè K i E. Ïðÿìi ME i MK ïåðåòèíàþòü êîëî â òî÷êàõ C i D âiäïîâiäíî.
Äîâåñòè, ùî ÷îòèðèêóòíèê KECD � âïèñàíèé.

5. Ïðîäîâæåííÿ áiñåêòðèñ ãîñòðîêóòíîãî òðèêóòíèêà ïåðåòèíàþòü îïèñàíå êî-
ëî öüîãî òðèêóòíèêà â òî÷êàõ A1, B1, C1. Òîäi âèñîòè òðèêóòíèêà A1B1C1

ëåæàòü íà ïðÿìèõ AA1, BB1, CC1.

6. Íà ñòîðîíàõ BC i CD ïðÿìîêóòíèêà ABCD âçÿòî òî÷êè P i Q òàê, ùî
4APQ ïðàâèëüíèé. Íåõàé P ′ i Q ′ � ñåðåäèíè AP i AQ. Äîâåñòè, ùî òðèêó-
òíèêè BQ ′C i CP ′D � ïðàâèëüíi.

7. B1, C1 � òî÷êè äîòèêó âïèñàíîãî êîëà 4ABC äî AC i AB âiäïîâiäíî, I �
iíöåíòð. BI ïåðåòèíà¹ B1C1 â òî÷öi P. Äîâåñòè, ùî ∠BPC = 90◦.

8. Ó òðèêóòíèêó îäèí ç êóòiâ äîðiâíþ¹ 120◦. Äîâåñòè, ùî òðèêóòíèê, óòâîðåíèé
îñíîâàìè éîãî áiñåêòðèñ, � ïðÿìîêóòíèé.

9. Ó ãîñòðîêóòíîìó òðèêóòíèêó ABC âiäîìî, ùî AB = CH, äå H � îðòîöåíòð.
Çíàéòè êóò C.


