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1. Найдите все решения уравнения 
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2. а) Известно, что в бесконечной арифметической прогрессии натуральных чисел есть некоторый член, который является 
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–й степенью натурального числа, где 
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 натуральное и больше 1. Докажите, что среди членов прогрессии есть бесконечное число таких членов, которые также являются 
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–ми степенями натуральных чисел. 

б) Существует ли бесконечная возрастающая арифметическая прогрессия натуральных чисел ни один из членов которой не является степенью натурального числа большей чем первая? 

3. Пусть 
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, 
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, 
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 – стороны остроугольного треугольника. Докажите, что 
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4. Построим для треугольника 
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 окружность 
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, проходящую через точку 
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 и касающуюся прямой 
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 в точке 
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, окружность 
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, проходящая через точку 
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 и касающуюся прямой 
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 в точке 
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. Вторую точку пересечения окружностей 
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 и 
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 обозначим через 
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. Точку пересечения прямой 
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 и описанной окружности 
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D

 обозначим через 
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. Докажите, что 
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 – середина отрезка 
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.
5. На доске записано выражение 
[image: image27.wmf]*
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, состоящее из нечетного числа звездочек. Андрей и Олеся играют в такую игру: они по очереди (Андрей первый) заменяют любую еще не замененную звездочку любой цифрой (на первое место нельзя ставить цифру 0). Если в результате образуется число, кратное 11, то побеждает Андрей, если нет, то – Олеся. Кто победит при правильной игре?
26 января 2014 г.

На выполнение задания дается 4 часа

Каждая задача оценивается в 7 баллов

Пользоваться всевозможными внешними источниками информации, 

а также любыми электронными устройствами запрещается

Дальнейшая информация об олимпиаде будет размещена на сайтах
www.matholymp.com.ua и www.matholymp.org.ua
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