
Ìàòåìàòè÷íèé áié 2, ñåðåäíÿ ëiãà, ãðóïà B

1. Ó êëiòèíêàõ êâàäðàòíî¨ òàáëèöi 5 × 5 ðîçòàøîâàíî ÷èñëà òàê, ùî â êîæíîìó
ðÿäêó òà â êîæíîìó ñòîâï÷èêó ñóìà âñiõ ÷èñåë öiëà. Òàêîæ âiäîìî, ùî ñóìà âñiõ
÷èñåë â òàáëèöi äîðiâíþ¹ 11. Äîâåäiòü, ùî ó äåÿêié êëiòèíöi ñòî¨òü ÷èñëî, ùî íå
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3

5
.

2. Äàíî ðiçíi äiéñíi ÷èñëà a i b òàêi, ùî ðiâíÿííÿ

(x2 + 20ax+ 10b)(x2 + 20bx+ 10a) = 0

íå ìà¹ äiéñíèõ êîðåíiâ. Äîâåäiòü, ùî ÷èñëî 20(b− a) íå ìîæå áóòè öiëèì.
3. Òî÷êà P � ñåðåäèíà ñòîðîíè BC êâàäðàòà ABCD. Íà ñòîðîíi AD îáðàíî òî÷êè
Q òà R òàê, ùî 4AQ = 4DR = AD. Çíàéäiòü ñóìó êóòiâ ACQ, BRP òà ABQ.
4. Íàñòÿ òà Âëàä îáðàëè ïî òðüîõçíà÷íîìó ÷èñëó, ïîòiì êîæåí äîïèñàâ äî íüîãî
òàêå æ ñàìå ÷èñëî. Äàëi, êîæåí ç íèõ âèïèñàâ âñi íàòóðàëüíi äiëüíèêè øåñòè-
çíà÷íîãî ÷èñëà, ÿêå âií îòðèìàâ. Äîâåäiòü, ùî íå ìåíø íiæ 8 ÷èñåë â ¨õ ñïèñêàõ
ñïiâïàëè.
5. Êîæíà ç 55 ó÷àñíèöü æiíî÷iõ çáîðiâ íàïèñàëà ó ñêiëüêîõ ç ïðèñóòíiõ âiê (÷èñëî
ïîâíèõ ðîêiâ) íå ñïiâïàäà¹ ç ¨¨ âiêîì. Âè íå ïîâiðèòå, àëå âèÿâèëîñü, ùî êîæíà ç
íèõ íàïèñàëà ñàìå ñâié âiê ó ðîêàõ! ßêà íàéáiëüøà êiëüêiñòü ðiçíèõ ÷èñåë ìîãëà
áóòè íàïèñàíà?
6.Íà äîøöi íàïèñàíî äåêiëüêà íóëåé, îäèíèöü òà äâiéîê. Äîçâîëÿ¹òüñÿ âèòåðòè äâi
íåðiâíi öèôðè i çàìiñòü íèõ íàïèñàòè îäíó öèôðó, ùî âiäðiçíÿ¹òüñÿ âiä ñòåðòèõ.
Ó ïiäñóìêó äåêiëüêîõ òàêèõ îïåðàöié íà äîøöi çàëèøèëàñü îäíà öèôðà. Äîâåäiòü,
ùî âîíà íå çàëåæèòü âiä ïîðÿäêó, â ÿêîìó âiäáóâàëèñü äi¨.
7. Çíàéäiòü íàéìåíøå 2011-çíà÷íå ÷èñëî n òàêå, ùî äåñÿòêîâèé çàïèñ ÷èñëà 3n
ìiñòèòü ëèøå ïàðíi öèôðè.
8. Ó Íàñòi ¹ 24 îëiâöÿ ÷îòèðüîõ ðiçíèõ êîëüîðiâ, ïî 6 îëiâöiâ êîæíîãî êîëüîðó.
Âîíà ðîçäàëà îëiâöi øiñòüîì äiòÿì, ïî 4 îëiâöÿ êîæíîìó. Âëàä íå çíà¹ ó ÿêî¨
äèòèíè, ÿêi îëiâöi. ßêó íàéìåíøó êiëüêiñòü äiòåé íåîáõiäíî îáðàòè Âëàäó, ùîá ó
íèõ íàïåâíî áóëè îëiâöi âñiõ ÷îòèðüîõ êîëüîðiâ?
9. Íåõàé AL � áiñåêòðèñà òðèêóòíèêà ABC. Âiäîìî, ùî

∠ABC = 2∠ACB + ∠BAC.

Äîâåäiòü, ùî AB + CL = AC.
10. Ïîñëiäîâíiñòü íàòóðàëüíèõ ÷èñåë çàäà¹òüñÿ çà íàñòóïíèì ïðàâèëîì: a1 = 2,
à ïðè n ≥ 2 ÷èñëî an � íàéáiëüøèé ïðîñòèé äiëüíèê ÷èñëà a1a2 . . . an−1 + 1. ×è
ìîæå ó öié ïîñëiäîâíîñòi çóñòðiòèñÿ ÷èñëî 5?


