
Îñîáèñòà óñíà îëiìïiàäà, ñåðåäíÿ ëiãà

Äîâèâiä

1. � íàòóðàëüíå ÷èñëî p òàêå, ùî ÷èñëà p2 + 4, 3p2 − 2 i 2p2 − 1 � ïðîñòi. Äîâåäiòü, ùî p �
ñêëàäåíå.
2. Ïðàâèëüíèé òðèêóòíèê çi ñòîðîíîþ 3 ïîäiëèëè íà äåâ'ÿòü ïðàâèëüíèõ òðèêóòíè÷êiâ çi
ñòîðîíîþ 1 (êîæíó ñòîðîíó ïîäiëèëè íà òðè ðiâíi ÷àñòèíè òà ç'¹äíàëè âiäïîâiäíi òî÷êè). Ó
êîæíié âåðøèíi öèõ òðèêóòíè÷êiâ íàïèñàëè ÷èñëî. Âèÿâèëîñü, ùî ñóìè ÷èñåë ó ïðîòèëåæíèõ
âåðøèíàõ áóäü-ÿêîãî ðîìáà, ñêëàäåíîãî ç äâîõ òðèêóòíè÷êiâ, ðiâíi. Âiäîìî, ùî ó âåðøèíàõ
âåëèêîãî òðèêóòíèêà çíàõîäÿòüñÿ ÷èñëà a, b i c. ×îìó äîðiâíþ¹ ñóìà óñiõ íàïèñàíèõ ÷èñåë?
3. Íà äîøöi íàïèñàíî ∗ ∗ ∗ · ∗ ∗ ∗ · ∗ ∗ ∗ · ∗ ∗ ∗. Íàñòÿ ç Âëàäîì ãðàþòü â òàêó ãðó: Íàñòÿ íàçèâà¹
íåíóëüîâó öèôðó, à Âëàä ñòàâèòü ¨¨ çàìiñòü îäíi¹¨ ç çiðî÷îê. Âëàä õî÷å, ùîá ïiñëå 12 ïàð õîäiâ
äîáóòîê ÷îòèðüîõ îòðèìàíèõ òðüîõçíà÷íèõ ÷èñåë äiëèâñÿ íà 9. ×è çìîæå âií öüîãî äîáèòèñÿ?
4. Êîëà ω1 i ω2 ïåðåòèíàþòüñÿ â òî÷êàõ A è B. Õîðäà BC êîëà ω1 ïåðåòèíà¹ ω2 â òî÷öi E
âiäìiííî¨ âiä B, à õîðäà BD êîëà ω2 ïåðåòèíà¹ ω1 â òî÷öi F âiäìiííié âiä B. Âiäîìî, ùî
DF = CE. Äîâåäiòü, ùî âiäñòàíi âiä òî÷êè A äî ïðÿìèõ BD i BC ðiâíi.
5. Äåÿêi ç êëiòèíîê íåñêií÷åííîãî êëiò÷àòîãî ëèñòà �çàìiíîâàíi� � íå áiëüøå íiæ ïî îäíié ìiíi
â îäíié êëiòèíöi. Ó êîæíó êëiòèíêó (âêëþ÷íî ç çàìiíîâàíèìè) çàïèñàëè öiëå ÷èñëî âiä 0 äî 8,
ùî ïîêàçó¹ ñêiëüêè êëiòèíîê iç 8 ¨¨ ñóñiäiâ çàìiíîâàíi. ×è ìîæíà ðîçòàøóâàòè ìiíè òàê, ùîá ó
êîæíèõ äâîõ ñóñiäíiõ êëiòèíêàõ ÷èñëà áóëè ðiçíi?
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