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1. (846) Розв’язання. Оскільки всередині та зовні усе поділено на різну кількість секторів, то серед менших секторів є два сусідніх таких, які мають спільну дугу з одним і тим самим більшим сектором. Якщо один з двох менших секторів повністю має дугу спільну з більшим сектором, то можливі два варіанти. Якщо ці сектори спільного кольору, то все доведено. Якщо вони мають різні кольори, то розглянемо симетричну картинку – менший сектор зберігає колір, а більший – змінює його на протилежний, тому вони й стають однакового кольору. Якщо ж немає меншого кольору, який повністю має межу у більшому секторі, то їх кількість повинна бути однаковою. Дійсно, перенумеруємо зовнішні та внутрішні сектори. Почнемо з першого менших секторів, йому відповідає два більших сектори, виберемо такого самого кольору і також його занумеруємо номером 1. Внутрішній переходить у сектор з номером 2, змінивши колір, так само й більший сектор переходить у сектор під номером 2 і т.д. таким чином кількість секторів повинна бути однаковою, що суперечить умові. 

2. (847) Відповідь: 
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 Побудована послідовність задовольняє потрібні умови, оскільки 
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3. (848) Відповідь: а) 
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Розв’язання. а) Поділимо на 
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б) Припустимо від супротивного, що існують також набір чисел 
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. Нехай найбільший індекс, для яких ці набори відрізняються – це 
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. Оскільки у правій частині кожний коефіцієнт також максимум дорівнює 
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, що й доводить, що вказана рівність неможлива. 
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4. (849) Розв’язання. Зауважимо, що 
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1. (850) Розв’язання. Позначимо через 
[image: image62.wmf]R

 – радіус кола, з’єднаємо центр кола 
[image: image63.wmf]O

 з точками 
[image: image64.wmf]X

, 
[image: image65.wmf]Y

, як це показано на рисунку. Тоді 
[image: image66.wmf]R

OY

OX

=

=

, нехай 
[image: image67.wmf]a

=

Ð

XOA

, 
[image: image68.wmf]b

=

Ð

OXY

, оскільки точка 
[image: image69.wmf]Z

 є симетричною до точки 
[image: image70.wmf]X

 відносно прямої 
[image: image71.wmf]OA

 (рис.263), то 
[image: image72.wmf]XYZ

XZ

XQ

XOQ

Ð

=

È

=

È

=

Ð

=

2

1

a

. Далі 
[image: image73.wmf]a

b

-

=

Ð

XAO

, оскільки 
[image: image74.wmf]b

=

Ð

OXY

, як зовнішній кут 
[image: image75.wmf]OXA

D

. Застосуємо теорему синусів до 
[image: image76.wmf]OXA

D

 
[image: image77.wmf]b

b

a

b

sin

)

180

sin(

)

sin(

OA

OA

R

=

=

-

°

-

. Оскільки 
[image: image78.wmf]OPM

YPX

Ð

=

Ð

, як вертикальні, то 
[image: image79.wmf]YXO

YMO

Ð

=

Ð

. У рівнобедреному 
[image: image80.wmf]XOY

D

 маємо 
[image: image81.wmf]OXY

OYX

Ð

=

Ð

, тому 
[image: image82.wmf]a

b

-

=

Ð

OYM

. Застосуємо теорему синусів для 
[image: image83.wmf]YOM

D

: 
[image: image84.wmf]b

a

b

sin

)

sin(

R

OM

=

-

. Враховуючи попередню рівність 
[image: image85.wmf]OA

R

OM

2

=

, що доводить, що розташування точки 
[image: image86.wmf]M

 не залежить від вибору січної. 

2. (851) Розв’язання. Покажемо, що кожний з множників і 
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3. Задача № 3 за 8-й клас.

4. Задача № 1 за 8-й клас.

10 клас

1. Задача № 1 за 9-й клас.

2. (852) Відповідь: рівність досягається при 
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3. (853) Розв’язання. Зрозуміло, що можна розглядати два рядки однакової довжини, оскільки при різних довжинах і серединний код має різні довжини. Доведемо твердження індукцією по довжині. Випадок довжини 
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 два рядки дужок однакової довжини. Розглянемо для обох з них найпершу відкриваючу дужку у рядку з дужок та відповідну їй закриваючу дужку, назвемо цей шматок слова вставкою. Перший та останній символ такої вставки – це ті самі відкриваючи та закриваючи дужки. 
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