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Задания ІІІ этапа Всеукраинской олимпиады по математике 2013-2014 года

средний уровень 

9 класс
1. Найдите натуральное число 
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, для которого существует наибольшее число пар ненулевых цифр 
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, удовлетворяющих условию: 
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2. Две окружности 
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 проходят через центр 
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 окружности 
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 и касаются ее внутренним образом в точках 
[image: image7.wmf]A

 и 
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 соответственно. Докажите, что на прямой 
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 лежит общая точка окружностей 
[image: image10.wmf]2

1

,

c

c

.

3. а) Можно ли расставить в ячейках таблицы 
[image: image11.wmf]5
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 числа 1, 2, ..., 15 так, чтобы суммы чисел во всех строчках были одинаковыми, а также, чтобы суммы чисел во всех столбцах были одинаковыми, но, возможно, отличными от сумм чисел в строчках;
б) Можно ли расставить в ячейках таблицы 
[image: image12.wmf]5
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 числа 1, 2, ..., 20 так, чтобы суммы чисел во всех строчках были одинаковыми, а также, чтобы суммы чисел во всех столбцах были одинаковыми, но, возможно, отличными от сумм чисел в строчках?
4. Решите в натуральных числах 
[image: image13.wmf]z
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 систему уравнений: 
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5. Действительные числа 
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 удовлетворяют условию: 
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. Докажите, что имеет место неравенство: 
[image: image17.wmf]2

2

2

£

+

b

a

.
26 января 2014 г.

На выполнение задания дается 4 часа

Каждая задача оценивается в 7 баллов

Пользоваться всевозможными внешними источниками информации, 

а также любыми электронными устройствами запрещается

Дальнейшая информация об олимпиаде будет размещена на сайтах
www.matholymp.com.ua и www.matholymp.org.ua
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