Міністерство освіти і науки України

Інститут інноваційних технологій та змісту освіти
Київський національний університет імені Тараса Шевченка 
Завдання ІІІ етапу Всеукраїнської олімпіади з математики 2013-2014 рік

середній рівень

8 клас

1. Відомо, що в понеділок Настя добиралася на автомобілі на роботу більше однієї години. Також відомо, що протягом будь-якої години руху середня швидкість її автомобіля дорівнювала 80 км/год. Чи могла його середня швидкість протягом усього шляху дорівнювати 100 км/год? 
2. Відомо, що 
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 та 
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 два послідовних чотирицифрових числа. Яке найбільше значення може приймати різниця між сумами цифр чисел 
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 та 
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?
3. Чи можна розставити у комірках таблиці 
[image: image5.wmf]5
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 числа 1, 2, ..., 15 таким чином, щоб:

а) суми чисел в усіх рядках були однакові, а також, щоб суми чисел в усіх стовпчиках були однакові, але, можливо, відмінні від сум чисел у рядках;

б) суми чисел в усіх трьох рядках та усіх п’яти стовпчиках були однакові?
4. Нехай 
[image: image6.wmf])
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 – найменший дільник натурального числа 
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, що не дорівнює 1. 

а) Доведіть, що рівняння:
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де 
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 взаємно прості натуральні числа, має нескінченно багато розв’язків в натуральних числах, що не дорівнюють одиниці.

б) Знайдіть усі такі натуральні числа 
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, для яких існує принаймні одне натуральне 
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 таке, що справджується рівність: 
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5. На стороні 
[image: image13.wmf]AB

 трикутника 
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 відмітили точку 
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. Відрізок 
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 перетинає медіану 
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 у точці 
[image: image18.wmf]F

. Відомо, що 
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. Знайдіть відношення 
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26 січня 2014 р.

На виконання завдання відводиться 4 години

Кожна задача оцінюється в 7 балів

Користування довільними зовнішніми джерелами інформації, 

а також будь-якими електронними засобами забороняється

Подальша інформація про олімпіаду буде наведена на сайтах 

www.matholymp.com.ua та www.matholymp.org.ua
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