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высокий уровень 
11 класс
1. Найдите все решения уравнения 
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2. а) Известно, что в бесконечной арифметической прогрессии натуральных чисел есть некоторый член, который является 
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–й степенью натурального числа, большего 1. Докажите, что среди членов прогрессии есть бесконечное число таких членов, которые также являются 
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–ми степенями натуральных чисел. 

б) Существует ли бесконечная возрастающая арифметическая прогрессия натуральных чисел ни один из членов которой не является степенью натурального числа большей чем первая? 

3. Пусть 
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, 
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, 
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 – стороны остроугольного треугольника. Докажите, что 
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4. В треугольнике 
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, для которого 
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, на сторонах 
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 и 
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 выбрали точки 
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 и 
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 соответственно так, что 
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. Прямые 
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 и 
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 пересекаются в точке 
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. Из точки 
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 провели отрезок 
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. Докажите, что окружности, вписанные в треугольники 
[image: image22.wmf]ABM

 и 
[image: image23.wmf]CBM

, касаются друг друга.
5. Есть выпуклый 11–угольник. Его диагонали покрашены в несколько цветов. Два цвета называются пересекающимися, если существуют два отрезка, покрашенных в эти цвета, которые пересекаются в некоторой внутренней точке этих отрезков. Какое наибольшее количество различных цветов может быть использовано, чтобы каждые два использованных цвета были пересекающимися.
26 января 2014 г.

На выполнение задания дается 4 часа

Каждая задача оценивается в 7 баллов

Пользоваться всевозможными внешними источниками информации, 

а также любыми электронными устройствами запрещается

Дальнейшая информация об олимпиаде будет размещена на сайтах
www.matholymp.com.ua и www.matholymp.org.ua
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